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9. DVOJROZMERNY INTEGRAL

9.1. Dvojrozm érny integral v obdélniku

Ulohy k samostatnému  Fe3eni

1. Vypocitejte dvojroznérny integrél v obdélnikiD :
a) J'J'xzy3dxdy, D :{(x,y) :x0(1,4 ,y0( 2, }
D

b) er“zydxdy, D={(x,y):x0(12 ,y0(0,}},

0) [[In(1+2y)™ axdy,D jectyrahelnikKLMN K[ 0,9 L[ 3,p M[ 3RN[ 0]
D

d) nysinxz cosydxdy ,D:{(x y) xm< og> yD< O’ET>}

e) H dxdy D={(x,y):x0(0,3 ,y0(1,3},

f) ”(ZX —3xy+4y)dxdy,D:{(x y) x0(0,3 yO( 2%5}

Q) H(xsiny—cosx coy)dxdy D :{( < > <7_2T 77>}

h) J:[ ry) dxdy,D={(x,y):xD<1,2>,yD(l,%!},

i) ﬂ(1+x oy jdxdy D ={(x,y):x0(0,3 ,y0({ 0,3},

i) jj(coszx SlrfyjdxdyD {(x,y):xD<0,€>,yD<7—T4£;}.

Vysledky Uloh k samostatnénieSeni

9.2. Dvojrozm érny integrél v oblasti

Ulohy k samostatnému  Fe3eni
2. Urcete integrani meze proﬂ f (x, y) dxdy jednodussim zZjsobem, jestlize je:
Q

a) ctyithelnik K [0,0],L[3,3 M[ 3,7 N[ 0.},
b) ctyiahelnik K [1,2],L[ 6,3 M[ 6,6 N[ 2],
c) ohranéena Kivkami y:;, X+y=5,

d) ohrankéena kivkami y =0,y = x* — 3x+ 2,
e) ohraniena kivkami y =0,y =—-x* + X+ 6,
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f) ohrantena kivkami y=0,y = Inx,x=¢€7,
g) ohranéena Kivkami y=x+2,y= —§+ 2,y=0,

h) ohrankena Kivkami y = x+6,y= x>+ 4x+ 6,
i) ohrantena Kivkami y =sinXx,y = cox x= (
j) ohrantena Kivkami x=1,y=¢€*,y=¢e>.

Vysledky Uloh k samostatnénieSeni

3. Vypocitejte dvojrozndrny integral v oblastQ :
a) H(x—y)zdxdy, Q: yzl, y=0,x=1x= 4,
X
Q

b) ﬂxdxdy,Q:x:O,y:x,x+y:6,
Q
C) ﬂxdxdy,Q:y:O,y:x,x+y: 6,
Q
d) H (x-1)dxdy, Q:y= 4%,y = 2- &2,
e)ﬂ saxdy, Q:y=0,x=0,x+y=1,
2 X= y
f) H(x +y?)dxdy, Q jectyrGhelnkKLMN K[ 0,0 L[ 31 M[ 3]3N[ 1],
Q
g)J;S[xdxdy,Q:y:x,x:g,y:sinx,
h) J'J'Zydxdy,Q 'y= 0,y = sinx,
Q
) jj(2xy—x)dxdy,Q:y=x3,y=x/;,
Q
) J'J'(x+6)dxdy,Q:y:x+6,y:x2+4x+ €.
Q

Vysledky uloh k samostatnénieSeni

9.3. Transformace dvojrozm érnych integral G do polarnich sou Fadnic

Ulohy k samostatnému  FeSeni

4. Transformaci do polarnich s@aanic vyp@itejte dvojrozngrny integrél v oblastQ :
a) H x—2y)dxdy,Q :x*+y’< 4,y= Q,

b) II

C) J'j3xdxdy,Q X +y < 2y,x2 G,
Q
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d) jjdxdy Q: _+;’2_1

e) Hmdxdy,fzzlsx2+yzs4,

f) ﬂ«/lG—x —y?dxdy,Q :x*+ y®< 4,
Q

)] J:[ x+y2dxdy,Q:x2+y2s2ry,

h)”( jddyQ—+§ 1.

Vysledky Uloh k samostatnénieSeni

9.4. Geometrické aplikace

Ulohy k samostatnému  Fe3eni

5. Vypocitejte objem &lesa, které je ohrateno plochami:
a) x=0,y=0,z=0,x=2)y= 2x+y+ 2- & |
b) x=0,y=0,z=0,&+ 4 +z- 24& |
C) Xx=2,x=-2,y=2,y=-2z= 0z= &x°-Vy?,
2 2

d) z=0,z=36->— -7,
9 4

e) X*+y*=r?z=0,z=v,
f) y=x*-1,z=y,y=0,z=0.

Vysledky Uloh k samostatnénieSeni

6. Vypocitejte obsah elementarni oblasti, ktera je olieama Kivkami:

a) y= J3x, y= ﬁx x* +y® =4, vl kvadrant,
b) y=x —2x—4,y——x2+4x+ 4,
C) X2+y2=1,X2+y2=
1 1
d X= 2) =, =—,
) X=YL Y=z Y=
e) X*+y’<1,y=0,y< x+1,
) (x—1)2+y2s1,y2—x,ysx.

Vysledky Uloh k samostatnénieSeni

7. Vypocitejte obsaltasti plochy:
a) z=0,z=4-x*-y?,
b) z=9,z=x*+YV?,
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c) x=0,y=0,z=0,%+ 4+ 2- 1Z |
d) z=3,2° =x*+y?,
e) z=0,z=x*+y*-1,

f) z=x+y, y:%x,y:2x,y:1—x.

Vysledky uloh k samostatnénieSeni
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Vysledky uloh k samostatnému  FeSeni
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